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 المقال أسئلة
        السؤال الأول 
   إن أمكنأوجد  (

𝐥𝐢𝐦
𝒙 →−𝟕

(𝒙 + 𝟒)𝟐 − 𝟗

𝒙𝟐 + 𝟕𝒙
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 أوجد إن أمكن   ب(

𝐥𝐢𝐦
𝒙 →−∞

𝟑𝒙 − 𝟓

√𝒙𝟐 − 𝟗
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 السؤال الثاني    
 :   𝒇لتكن الدالة     (

 

𝒇(𝒙) = {
 𝟓               ∶   𝒙 = 𝟏          

𝒂𝒙 + 𝒃       ∶  𝟏 < 𝒙 < 𝟒    
𝒃 + 𝟖          ∶   𝒙 = 𝟒            

 

,𝒂، أوجد قيمة الثابتين  [4 ,1]متصلة على  𝒃 
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 :   𝒇لتكن الدالة    ب(
 

𝒇(𝒙) = {
(𝒙 + 𝟏)𝟐          ∶      𝒙 ≤ 𝟎
 𝟐𝒙 + 𝟏            ∶      𝒙 > 𝟎

 

 

 𝒇`(𝟎) أوجد 
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 لث السؤال الثا   
𝒇  𝒇(𝒙) :بين أن الدالة   ( = 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙   المتوسطة على تحقق شروط نظرية القيمة 

 الذي تنبئ به النظرية وفسّر إجابتك.  c، ثم أوجد قيمة   [1 ,3-]الفترة    
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)أوجد ميل المماس  ( ب
𝒅𝒚

𝒅𝒙
𝟐𝒚  :للمنحنى الذي معادلته  ( = 𝒙𝟐 + 𝒔𝒊𝒏𝒚  

 (𝝅, 2𝝅√2)  د النقطةعن
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 رابع السؤال ال    
𝒇  :𝒇(𝒙)أدرس تغير الدالة  (  = 𝟏 − 𝒙𝟑  .وارسم بيانها 
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𝒏حجمها  من مجتمع طبيعي عينة عشوائية أخذت  ب( = 𝒙̅  الحسابي ومتوسطها  𝟖𝟏 = 𝟓𝟎  

𝑺انحرافها المعياري  و  =  :    %95، باستخدام مستوى ثقة 𝟗

 الخطأ أوجد هامش  (1

 𝝁الإحصائي   أوجد فترة الثقة للمتوسط الحسابي للمجتمع (2

 فسر فترة الثقة (3
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 .  خطأإذا كانت العبارة  ظلل      إذا كانت العبارة صحيحة ،  ( ظلل 1–4البنود ) : أولا

1  𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝟐𝒙−𝟏

|𝒙|−𝟑
= 𝟐 

: الدالة 2 𝒇  𝒇(𝒙) =
𝟏

𝒙𝟐+𝟏
𝒙  كل  متصلة عند     ∈ 𝑹   

,𝒄)  عند النقطة   𝒇  مماس منحنى الدالة ميل 3 𝒇(𝒄))    هو𝒇(𝒄+𝒉)−𝒇(𝒄)

𝒉
 

∶الدالة   4 𝒇  𝒇(𝒙) = 𝒙| 𝒙|  غير قابلة للاشتقاق∀𝒙 ∈ ℝ 
======================================================= 

دائرة الاختيار  للإجابة اختيارات ظلل في الورقة المخصصة  أربع لكل بند ( 5-10البنود ) ثانياً :
 .الصحيح فقط

.𝟏−)القرار رفض فرض العدم، وفترة الثقة   إذا كان   ( 5 𝟗𝟔, 𝟏.    Zفإن قيمة الاختبار  (𝟗𝟔

 ممكن أن تكون: 

             −𝟏. 𝟓        −𝟐. 𝟓                 𝟏. 𝟓   
 

6)         𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎

𝐭𝐚𝐧 𝟐𝒙

𝐬𝐢𝐧 𝒙
 تساوي:     

 -2                                              𝟐 
   ∞                0 

 

𝒇   :𝒇(𝒙)( لتكن الدالة  7 = √𝒙𝟐 + 𝟕    ، 𝒈   :𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 −  (𝟎)(𝒇𝝄𝒈)فإن    𝟑

  يساوي:

 

 ثانيا الأسئلة الموضوعية

 في الصفحة الأخيرة(  المخصص  جدول التظليل في ال)

𝟏. 𝟖𝟕 

𝟏 −𝟒 

𝟒 −𝟏 
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𝒇(𝒙) الدالة  ( 8 =
𝟐𝒙−𝟏

√𝒙𝟐−𝟐𝟓
: 𝒇      : متصلة على 

                                       

            
 

 

 
أردت التخطيط لصنع صندوق على هيئة شبه مكعب بدون غطاء من قطعة ورق مقوى  ( 9

مربعات متطابقة عند الرؤوس ، ثم طي   4، وذلك بقطع   cm, 16 cm 10مستطيلة أبعادها 
 الأجزاء البارزة . 

 : هي أبعاد الصندوق الذي له أكبر حجم يمكن صنعه على أساسها 

 
                               𝟑 𝒄𝒎, 𝟒 𝒄𝒎, 𝟏𝟐 𝒄𝒎                                         𝟐 𝒄𝒎, 𝟔 𝒄𝒎, 𝟏𝟐 𝒄𝒎 
                        𝟑 𝒄𝒎, 𝟔 𝒄𝒎, 𝟖 𝒄𝒎                                    𝟐 𝒄𝒎, 𝟖 𝒄𝒎, 𝟏𝟐 𝒄𝒎 
 

 
منحنى   فإن \\𝒇  دالة كثيرة حدود من الدرجة الثالثة والشكل المقابل يوضح بيان  𝒇إذا كانت  ( 10

𝒇  مقعراً للأسفل في الفترة : 

           (𝟑, ∞)                                                         (−∞, 𝟑) 

 
   (3 , 5)                                                    (-1, 4]     
 

 

 

 

 انتهــت الأسئلـــة
 

  

(−∞,
𝟏

𝟐
 ] (𝟓, ∞) 

(−𝟓, 𝟓) ℝ 
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 جدول تظليل إجابات الموضوعي                           
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 المقال أسئلة
        السؤال الأول 
   إن أمكنأوجد  (

𝐥𝐢𝐦
𝒙 →−𝟕

(𝒙 + 𝟒)𝟐 − 𝟗

𝒙𝟐 + 𝟕𝒙
 

 
 

في كل من البسط والمقام نحصل على صيغة غير   𝟕−ب   𝒙الحل: عند التعويض المباشر عن  
 معينة 

(𝒙 + 𝟒)𝟐 − 𝟗

𝒙𝟐 + 𝟕𝒙
=

((𝒙 + 𝟒) − 𝟑)((𝒙 + 𝟒) + 𝟑)

𝒙(𝒙 + 𝟕)
 

 

                               =
(𝒙 + 𝟏)(𝒙 + 𝟕)

𝒙(𝒙 + 𝟕)
          , 𝒙 ≠ −𝟕 

 
  =

𝒙 + 𝟏

𝒙
                

 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟕

(𝒙 + 𝟒)𝟐 − 𝟗

𝒙𝟐 + 𝟕𝒙
=  𝐥𝐢𝐦

𝒙→−𝟕

𝒙 + 𝟏

𝒙
 

 

 شرط المقام: 

∵ 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟕

𝒙 = −𝟕      , −𝟕 ≠ 𝟎 

 
∴ 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−𝟕

𝒙 + 𝟏

𝒙
=  

−𝟕 + 𝟏

−𝟕
=  

𝟔

𝟕
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 أوجد إن أمكن   ب(

𝐥𝐢𝐦
𝒙 →−∞

𝟑𝒙 − 𝟓

√𝒙𝟐 − 𝟗
 

 الحل: 

𝒇(𝒙) =
𝟑𝒙 − 𝟓

√𝒙𝟐 − 𝟗
=  

𝒙(𝟑 −
𝟓
𝒙

)

√𝒙𝟐(𝟏 −
𝟗

𝒙𝟐)

  

 

=  
𝒙(𝟑 −

𝟓
𝒙

)

|𝒙|√𝟏 −
𝟗

𝒙𝟐

=
𝒙(𝟑 −

𝟓
𝒙

)

−𝒙√𝟏 −
𝟗

𝒙𝟐

        

 

=  
−𝟑 +

𝟓
𝒙

√𝟏 −
𝟗

𝒙𝟐

 

 شرط الجذر: 
 ∵  𝐥𝐢𝐦

𝒙→−∞
(𝟏 −

𝟗

𝒙𝟐) = 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟏 − 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟗

𝒙𝟐 = 𝟏 − 𝟎 = 𝟏        , 𝟏 > 𝟎 

 شرط المقام:    

    ∴  𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

√𝟏 −
𝟗

𝒙𝟐  =  √ 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟏 −
𝟗

𝒙𝟐 =  √𝟏 = 𝟏       , 𝟏 ≠ 𝟎 
 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

( − 𝟑 +
𝟓

𝒙
 ) = 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−∞
−𝟑 +  𝐥𝐢𝐦

𝒙→−∞
 
𝟓

𝒙
=  −𝟑 + 𝟎 =  −𝟑 

 

∴ 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

−𝟑 +
𝟓
𝒙

√𝟏 −
𝟗

𝒙𝟐

=  
𝐥𝐢𝐦

𝒙→−∞
(−𝟑 +

𝟓
𝒙

)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

√𝟏 −
𝟗

𝒙𝟐

=
−𝟑

𝟏
= −𝟑 
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𝒙  عندما  < |𝒙|يكون  𝟎 = −𝒙 

𝒙   بشرط ≠ 𝟎  
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 السؤال الثاني    
 :   𝒇لتكن الدالة     (

 

𝒇(𝒙) = {
 𝟓               ∶   𝒙 = 𝟏          

𝒂𝒙 + 𝒃       ∶  𝟏 < 𝒙 < 𝟒    
𝒃 + 𝟖          ∶   𝒙 = 𝟒            

 

,𝒂، أوجد قيمة الثابتين  [4 ,1]متصلة على  𝒃 

 
 الحل: 

 𝒇  [4 ,1]متصلة على    ∵
 

 𝒇 𝒙متصلة عند   ∴ = 𝒙ومتصلة عند     ،            من اليمين  𝟏 =  من اليسار 𝟒
 

∴ 𝒇(𝟒) = 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟒−

𝒇(𝒙)                                            ∴ 𝒇(𝟏) = 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟏+

𝒇(𝒙) 

 

∴ 𝒃 + 𝟖 =  𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟒−

(𝒂𝒙 + 𝒃)                                  ∴ 𝟓 =  𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟏+

(𝒂𝒙 + 𝒃)  

 

𝒃 + 𝟖 = 𝟒𝒂 + 𝒃                                                     𝟓 = 𝒂 + 𝒃 

 

𝟖 = 𝟒𝒂 

∴ 𝒂 = 𝟐 

                                                         ∵  𝒂 = 𝟐 

 

                                                                ∴ 𝟓 = 𝟐 + 𝒃 

 

                                                          ∴ 𝒃 = 𝟑 
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 :   𝒇لتكن الدالة    ب(
 

𝒇(𝒙) = {
(𝒙 + 𝟏)𝟐          ∶      𝒙 ≤ 𝟎
 𝟐𝒙 + 𝟏            ∶      𝒙 > 𝟎

 

 

 𝒇∕(𝟎) أوجد 

 
 الحل: 

𝒇−
∕ (𝟎) = 𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝟎−

𝒇(𝒙) − 𝒇(𝟎)

𝒙 − 𝟎
 

 
 

=  𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎−

(𝒙 + 𝟏)𝟐 − 𝟏

𝒙
= 𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝟎−

𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟏 − 𝟏

𝒙
=  𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝟎−

𝒙(𝒙 + 𝟐)

𝒙
= 𝟐 

 
 

𝒇+
∕

(𝟎) = 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

𝒇(𝒙) − 𝒇(𝟎)

𝒙 − 𝟎
 

 
=  𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝟎+

𝟐𝒙 + 𝟏 − 𝟏

𝒙
= 𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝟎+

𝟐𝒙

𝒙
=  𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝟎+
𝟐 = 𝟐 

 
 

∵ 𝒇−
∕ (𝟎) =   𝒇+

∕
(𝟎) = 𝟐 

 

∴  𝒇∕(𝟎)  = 𝟐 
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 )إن وجدت(

 )إن وجدت(
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 لث السؤال الثا   
𝒇  𝒇(𝒙) :بين أن الدالة   ( = 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙   المتوسطة على تحقق شروط نظرية القيمة 

 الذي تنبئ به النظرية وفسّر إجابتك.  c، ثم أوجد قيمة   [1 ,3-]الفترة    
 الحل: 
𝒇  :𝒇(𝒙)الدالة   = 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙  دالة كثيرة حدود متصلة على  ℝ  [1 ,3-]متصلة على الفترة فهي 

 (1 ,3-)على  وقابلة للاشتقاق

 [1 ,3-]شروط نظرية القيمة المتوسطة محققه على الفترة   ∴ 

𝒄يوجد على الأقل   ∴ ∈ (−𝟑,  بحيث  (𝟏

𝒇∕(𝒄)  =
𝒇(𝒃) − 𝒇(𝒂)

𝒃 − 𝒂
 

 

=
𝒇(𝟏) − 𝒇(−𝟑)

𝟏 − (−𝟑)
 

 

∵ 𝒇(𝟏) = (𝟏)𝟐 + 𝟐(𝟏) = 𝟑            , 𝒇(−𝟑) = (−𝟑)𝟐 + 𝟐(−𝟑) = 𝟑 

𝒇∕(𝒙) =  𝟐𝒙 + 𝟐         , 𝒇∕(𝒄) = 𝟐𝒄 + 𝟐 

 

 

∴ 𝟐𝒄 + 𝟐 =  
𝒇(𝟏) − 𝒇(−𝟑)

𝟏 − (−𝟑)
=

𝟑 − 𝟑

𝟏 + 𝟑
= 𝟎 

 

 

∴ 𝒄 = −𝟏 ∈ (−𝟑, 𝟏) 

 

 

𝒙عند   𝒇يوجد مماس لمنحنى الدالة    التفسير: =  يوازي القاطع المار بالنقطتين 𝟏−

(−𝟑, 𝟑), (𝟏, 𝟑) 

    15 

7 

 ( نظرية القيمة المتوسطة)
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𝟐𝒚  :أوجد ميل المماس للمنحنى الذي معادلته  ( ب = 𝒙𝟐 + 𝒔𝒊𝒏𝒚 د النقطةعن (2√𝝅, 2𝝅) 
 

 الحل: 
 𝒙طرفي المعادلة بالنسبة إلى  نشتق 

𝟐𝒚∕ = 𝟐𝒙 + 𝒄𝒐𝒔𝒚  . 𝒚∕ 

𝟐𝒚∕ − 𝒄𝒐𝒔𝒚  . 𝒚∕ = 𝟐𝒙 

𝒚∕(𝟐 − 𝒄𝒐𝒔𝒚  ) = 𝟐𝒙 

 

𝒚∕  =
𝟐𝒙

𝟐 − 𝒄𝒐𝒔𝒚
 

 (𝝅, 2𝝅√2)بالتعويض في  

 

𝒚∕  =
𝟐(𝟐√𝝅)

𝟐 − 𝒄𝒐𝒔𝟐𝝅
 

 

=
𝟒√𝝅

𝟐 − 𝟏
= 𝟒√𝝅 

 

 

 𝝅√𝟒هو   (𝝅, 2𝝅√2)ميل المماس للمنحنى عند النقطة  
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∞                     0            −∞       

∞                     0            −∞       

 رابع السؤال ال    
𝒇  :𝒇(𝒙)أدرس تغير الدالة  (  = 𝟏 − 𝒙𝟑  .وارسم بيانها 

 الحل: 
𝒇    دالة كثيرة حدود مجالهاℝ 

 نوجد النهايات عند الحدود المفتوحة 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) = 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

(−𝒙𝟑) = ∞                    , 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

(−𝒙𝟑) = −∞ 

 على مجالها دالة قابلة للاشتقاق  𝒇نوجد النقاط الحرجة حيث 
𝒇∕(𝒙) = −𝟑𝒙𝟐 

𝒇∕(𝒙) :      نضع = 𝟎 
−𝟑𝒙𝟐 = 𝟎 ⇒ 𝒙 = 𝟎 

𝒇(𝟎) = 𝟏 − (𝟎)𝟑 = 𝟏 

   (𝟎, 𝟏)  نقطة حرجة  ∴
 : ⧵𝒇نكون جدول التغير لدراسة إشارة  

.∞−)الدالة متناقصة على الفترة  ,𝟎)والفترة  (𝟎 ∞)          

 
 ⧵⧵𝒇نكون جدول لدراسة إشارة 

𝒇∕∕(𝒙) = −𝟔𝒙 

−𝟔𝒙 = 𝟎 ⟹ 𝒙 = 𝟎 

.∞−)لأعلى على الفترة  منحنى الدالة مقعر   𝟎) 
,𝟎)على الفترة   ومقعر لأسفل ∞) 

(𝟎,  نقطة انعطاف   (𝟏
 
 

 إضافية نقاط 
2 1 0 -1 -2 𝒙 

-7 0 1 2 9 𝒇(𝒙) 
 

:بيان الدالة   𝒇 

 

 ⧵𝒇إشارة  ---  --- 

 متناقصة
−∞     

 𝒇سلوك الدالة  ∞   متناقصة

 ⧵⧵𝒇إشارة    ++     -- 

 
 تقعر لأسفل 

 
 التقعر     تقعر لأعلى

    15 

x 

y 
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𝒏حجمها  من مجتمع طبيعي عينة عشوائية أخذت  ب( = 𝒙̅  الحسابي ومتوسطها  𝟖𝟏 = 𝟓𝟎  

𝑺انحرافها المعياري  و  =  :    %95، باستخدام مستوى ثقة 𝟗

 أوجد هامش الخطأ  (1

 𝝁الإحصائي   للمجتمعأوجد فترة الثقة للمتوسط الحسابي  (2

 فسر فترة الثقة (3

 
 الحل: 
 %95مستوى الثقة   ∵                             (1

∴ 𝒁𝜶
𝟐

= 𝟏. 𝟗𝟔 
                                 𝝈𝟐 𝒏غير معلوم ،   ∵   > 𝟑𝟎 

∴ 𝑬 = 𝒁𝜶
𝟐

 .
𝑺

√𝒏
 

= 𝟏. 𝟗𝟔 ×  
𝟗

√𝟖𝟏
= 𝟏. 𝟗𝟔 

.𝟏=  هامش الخطأ  ∴  𝟗𝟔 
 

𝒙̅): فترة الثقة هي  (2 − 𝑬  , 𝒙̅ + 𝑬 )                        

= (𝟓𝟎 − 𝟏. 𝟗𝟔 , 𝟓𝟎 + 𝟏. 𝟗𝟔) 

 
= (𝟒𝟖. 𝟎𝟒  , 𝟓𝟏. 𝟗𝟔) 

 
𝒏)عينة عشوائية ذات الحجم نفسه   100: عند اختيار التفسير (3 = وحساب حدود   (𝟖𝟏

فترة تحوي القيمة الحقيقية للمتوسط الحسابي   95فترة الثقة لكل عينة فإننا نتوقع أن 
 𝝁للمجتمع  
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 .  خطأإذا كانت العبارة  ظلل      إذا كانت العبارة صحيحة ،  ( ظلل 1–4البنود ) : أولا

1  𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝟐𝒙−𝟏

|𝒙|−𝟑
= 𝟐 

: الدالة 2 𝒇  𝒇(𝒙) =
𝟏

𝒙𝟐+𝟏
𝒙  كل  متصلة عند     ∈ 𝑹   

,𝒄)  عند النقطة   𝒇  مماس منحنى الدالة ميل 3 𝒇(𝒄))    هو𝒇(𝒄+𝒉)−𝒇(𝒄)

𝒉
 

∶  الدالة 4 𝒇  𝒇(𝒙) = 𝒙| 𝒙|  غير قابلة للاشتقاق∀𝒙 ∈ ℝ 

======================================================= 
دائرة الاختيار  للإجابة اختيارات ظلل في الورقة المخصصة  أربع لكل بند ( 5-10البنود ) ثانياً :

 .الصحيح فقط

.𝟏−)القرار رفض فرض العدم، وفترة الثقة   إذا كان   ( 5 𝟗𝟔, 𝟏.    Zفإن قيمة الاختبار  (𝟗𝟔

 ممكن أن تكون: 

             −𝟏. 𝟓        −𝟐. 𝟓                 𝟏. 𝟓   
 

6)         𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎

𝐭𝐚𝐧 𝟐𝒙

𝐬𝐢𝐧 𝒙
 تساوي:     

 -2                                           𝟐 
   ∞              0   

 

𝒇   :𝒇(𝒙)  الدالةلتكن  (7 = √𝒙𝟐 + 𝟕    ، 𝒈   :𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 −  (𝟎)(𝒇𝝄𝒈)فإن    𝟑

  ساوي:ي

 
  

 

 ثانيا الأسئلة الموضوعية

 في الصفحة الأخيرة(  المخصص  جدول التظليل في ال)

𝟏. 𝟖𝟕 

𝟏 −𝟒 

𝟒 −𝟏 
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𝒇(𝒙) الدالة  ( 8 =
𝟐𝒙−𝟏

√𝒙𝟐−𝟐𝟓
: 𝒇      : متصلة على 

                                       

            
 

 

 
أردت التخطيط لصنع صندوق على هيئة شبه مكعب بدون غطاء من قطعة ورق مقوى  ( 9

مربعات متطابقة عند الرؤوس ، ثم طي   4، وذلك بقطع   cm, 16 cm 10مستطيلة أبعادها 
 الأجزاء البارزة . 

 : هي أبعاد الصندوق الذي له أكبر حجم يمكن صنعه على أساسها 

 
                               𝟑 𝒄𝒎, 𝟒 𝒄𝒎, 𝟏𝟐 𝒄𝒎                                         𝟐 𝒄𝒎, 𝟔 𝒄𝒎, 𝟏𝟐 𝒄𝒎 
                        𝟑 𝒄𝒎, 𝟔 𝒄𝒎, 𝟖 𝒄𝒎                                    𝟐 𝒄𝒎, 𝟖 𝒄𝒎, 𝟏𝟐 𝒄𝒎 
 

 
منحنى   فإن \\𝒇  دالة كثيرة حدود من الدرجة الثالثة والشكل المقابل يوضح بيان  𝒇إذا كانت  ( 10

𝒇  مقعراً للأسفل في الفترة : 

           (𝟑, ∞)                                                         (−∞, 𝟑) 

 
   (3 , 5)                                                    (-1, 4]     
 

 

 

 

 انتهــت الأسئلـــة
 

(−∞,
𝟏

𝟐
 ] (𝟓, ∞) 

(−𝟓, 𝟓) 
ℝ 
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 جدول تظليل إجابات الموضوعي                           

 

    10 


